| NUMERI PRIMI DI EISENSTEIN
e le forme 6ri-e 6N+ 1

Rappresentazione di alcuni numeri primi di
Eisenstein.

Questi numeri primi (reali e complessi)
sono descritti alla voce di Wikipedia
“Numero primo di Eisenstein”, da cui e presa

I'immagine di cui sopra. Diclamo brevemente



che un primo di Eisenstein e un intero di
Eisenstein
@+b
dove o € la radice complessa cubica
dell’'unita
-1 +43

2
In questo lavoro ci occuperemo pero soltanto

dei numeri di Eisenstein reali, poiché sono
riconducibili alla forma aritmetica generale
6n -1 (I'altra forma dei numeri primi e

6n +1) poiché i numeri primi reali di



Eisenstein sono di forma

3n-1 (1)
e sen e pari, essi diventano di forma
3(2n) -1 = 6n-1; e tale forma genera circa
meta dei numeri primi, compresi quindi i
numeri di Eisenstein.

Per n numero naturale dispatri, infatti, 3n+1
da come risultato un altro numero dispari, €
sottraendo 1 a questo numero dispari Si
ottiene un numero pari, ovviamente non
primo, e la forma 3n-1 = numero primo non

viene soddisfatta. Per es., per n = 5, dispari:



3x5-1=15-1 =14 numero pari.

Poiché i numeri pari che soddisfano la (1)
sono Infinitl, anche | numeri di Eisenstein
sono anch’essi infiniti.

o (un numero complesso di Eisenstein)
moltiplicato da un intero di Eisenstein in
modo tale che il prodotto € un numero
naturale primo di forma 3n +1. Anche qui
pero n deve essere pari affinché 3n +1 sia
dispari (e in questo caso anche primo) primo,

come per 3n-1. In tal modo anche l'altra



forma dei numeri primi, 6n +1, viene
coinvolta nella concezione del numeri di
Eisenstein (la forma 6n +1 contiene l'altra
Infinita meta dei numeri primi).

Ecco quindi la connessione tra i numeri
primi di Eisenstein e le forme generali del
numeri primi 6n-1 e 6n+1 (Eulero).

Tutti gli altri tipi particolari di numeri
primi, dai piu rari (di Mersenne, di Fermat, di
Landau) ai piu frequenti (numeri primi
gemelli, numeri primi di Sophie Germain,

numeri primi di Chen, ecc.) sono ovviamente



riconducibili a tali forme generali.
Concludiamo con il numero primo di

Eisenstein reale piu grande che (nel 2005) e

9167433
27653 2 +1
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